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∂ÈÏÂÁÌ¤Ó· ı¤Ì·Ù· ÁÈ· ÙÔ˘˜ ˘Ô„‹ÊÈÔ˘˜ Ì·ıËÙ¤˜ ÙË˜
°� Ù¿ÍË˜ ∂ÓÈ·›Ô˘  §˘ÎÂ›Ô˘.

> 1o £∂ª∞: ∞Ó ÁÈ· Ù· ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓ· ∞, µ ÂÓfi˜ ‰ÂÈÁÌ·ÙÈÎÔ‡
¯ÒÚÔ˘ ø ÈÛ¯‡Ô˘Ó: P(A)> 0,6 Î·È P(B)= 0,4
A) ¡· ÂÍÂÙ¿ÛÂÙÂ ·Ó Ù· ∞, µ Â›Ó·È ·Û˘Ì‚›‚·ÛÙ· 
µ) ∞Ó  ÚÂR  Ú›˙· ÙË˜ ÂÍ›ÛˆÛË˜ x2 + 2 . x +P(A).P(B)= 0 Ó·
‰ÂÈ¯ıÂ› fiÙÈ  

°) ¡· ‰ÂÈ¯ıÂ› fiÙÈ 

> 2o £∂ª∞:TÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙˆÓ Ú¿‚‰ˆÓ Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿˙ÂÈ ÌÈ·
‚ÈÔÌË¯·Ó›·, ·ÎÔÏÔ˘ıÂ› Î·ÓÔÓÈÎ‹ ‹ Û¯Â‰fiÓ Î·ÓÔÓÈÎ‹ Î·Ù·ÓÔÌ‹
ÌÂ Ù˘ÈÎ‹ ·fiÎÏÈÛË 2 cm. ∏ Èı·ÓfiÙËÙ· ÌÈ· Ú¿‚‰Ô˜ Ó· ¤¯ÂÈ
Ì‹ÎÔ˜ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ ÙÔ˘ 1 m Â›Ó·È 0,025.
∞)¡· ‚ÚÂıÂ› ÙÔ Ì¤ÛÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙˆÓ Ú¿‚‰ˆÓ Î·È Ô Û˘ÓÙÂÏÂÛÙ‹˜
ÌÂÙ·‚ÏËÙfiÙËÙ·˜
µ) ∞Ó Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÌÈ· Ú¿‚‰Ô˜ Ó· ¤¯ÂÈ Ì‹ÎÔ˜ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ ÙˆÓ
97cm  Â›Ó·È 0,3085, Ó· ‚ÚÂıÂ› Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÌÈ·˜
Ú¿‚‰Ô˘ Ó· Â›Ó·È ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ ÙˆÓ 95 cm Î·È ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ÙˆÓ
98cm.

> 3o £∂ª∞:¢›ÓÔÓÙ·È ÔÈ ·Ú·ÁˆÁ›ÛÈÌÂ˜ Û˘Ó·ÚÙ‹ÛÂÈ˜ Ê, f, g ÌÂ
f(1)= f’(1)=1 Î·È Ê(x)=f(g(x)) ÌÂ g(x)= lnx+ x, x>0.
·) ¡· ‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: g(1)= Ê(1)= 1 Î·È g’(1)=Ê’(1)=2
‚)¡· ÂÍÂÙ¿ÛÂÙÂ ·Ó Ë g(x) ¤¯ÂÈ ·ÎÚfiÙ·Ù· ÛÙÔ ‰È¿ÛÙËÌ· 
Á)¡· ̆ ÔÏÔÁÈÛÙÂ› Ë ÙÈÌ‹ ÙÔ˘ ÔÚ›Ô˘:

‰) (i)¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÈ˜ ÂÍÈÛÒÛÂÈ˜ ÙˆÓ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓˆÓ Â1,Â2 ÙˆÓ
ÁÚ·ÊÈÎÒÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ ÙˆÓ Ê Î·È f ÛÙ· ÛËÌÂ›· ÙÔ˘˜ ∞(1, Ê(1))
Î·È µ(1, f(1)) ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·
(ii)¡· ̆ ÔÏÔÁÈÛÙÂ› Ë ÁˆÓ›· Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙ÂÈ Ë Â2 ÌÂ ÙÔÓ ¿ÍÔÓ· xx’.

> 4o £∂ª∞: ¢›ÓÂÙ·È Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË ,xÂR
fiÔ˘  Ô Ì¤ÛÔ˜ Î·È  s Ë Ù˘ÈÎ‹ ·fiÎÏÈÛË ÂÓfi˜ ‰Â›ÁÌ·ÙÔ˜
ÌÂÁ¤ıÔ˘˜ Ó (ÌÂ ). ∞Ó Ë ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË ÙË˜ Î·Ì‡ÏË˜ ÙË˜
f ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞(1, f(1)) Â›Ó·È ·Ú¿ÏÏËÏË ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· y= 2007
ÙfiÙÂ: 
(·) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙËÓ f’(x)
(‚) ¡· ‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ÙÔ ‰Â›ÁÌ· ‰ÂÓ Â›Ó·È ÔÌÔÈÔÁÂÓ¤˜
(Á) ¡· ‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë f ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙ÂÈ ÂÏ¿¯ÈÛÙÔ
(‰)∞Ó Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË f ¤¯ÂÈ ÂÏ¿¯ÈÛÙË ÙÈÌ‹  ›ÛË ÌÂ 1 ÙfiÙÂ:
(i) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙË Ì¤ÛË ÙÈÌ‹ Î·È ÙËÓ Ù˘ÈÎ‹ ·fiÎÏÈÛË ÙÔ˘
‰Â›ÁÌ·ÙÔ˜
(ii) ¶ÔÈÔ Â›Ó·È ÙÔ ÂÏ¿¯ÈÛÙÔ ÔÛfi Î·Ù· ÙÔ ÔÔ›Ô Ú¤ÂÈ Ó·
·˘ÍËıÂ› Ë Ì¤ÛË ÙÈÌ‹ ÒÛÙÂ ÙÔ ‰Â›ÁÌ· Ó· ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙ÂÈ
ÔÌÔÈÔÁ¤ÓÂÈ·.

A)P(A)> 0,6 Î·È P(B)= 0,4. ∞Ó Ù· ∞, µ ‹Ù·Ó ·Û˘Ì‚›‚·ÛÙ· ı· ›-
Û¯˘Â ¿ÙÔÔ ·ÊÔ‡ 

µ) ÚÂR  Ú›˙· ÙË˜ x2 + 2 . x +P(A).P(B)= 0 (1)

¿Ú·

¿Ú·

¿Ú· Î·È ÂÂÈ‰‹ ÁÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ Ë (1) ¤¯ÂÈ Ú›˙·  Ú, ¿Ú· 

Î·È 

°) 

∞)°ÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ ÛÙËÓ Î·ÓÔÓÈÎ‹ ‹ Û¯Â‰fiÓ Î·ÓÔÓÈÎ‹ Î·Ù·ÓÔÌ‹
ÈÛ¯‡ÂÈ fiÙÈ:
™ÙÔ ÂÚÈ¤¯ÂÙ·È ÂÚ›Ô˘ ÙÔ 68%ÙˆÓ ·Ú·ÙËÚ‹ÛÂˆÓ

™ÙÔ ÂÚÈ¤¯ÂÙ·È ÂÚ›Ô˘ ÙÔ 95%ÙˆÓ ·Ú·ÙËÚ‹ÛÂ

ˆÓ
™ÙÔ ÂÚÈ¤¯ÂÙ·È ÂÚ›Ô˘ ÙÔ 99,7%ÙˆÓ ·Ú·ÙËÚ‹ÛÂ

ˆÓ. ‘∞Ú·, ÂÎÙfi˜ ÙÔ˘ ‰È·ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜ ÂÚÈ¤¯ÂÙ·È ÙÔ 

100%- 95%= 5% ÙˆÓ ·Ú·ÙËÚ‹ÛÂˆÓ Î·È ÏfiÁˆ Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ ÙÔ 
ı· Â›Ó·È ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÂ˜ ÙÔ˘ ¿Ú· 

Î·È 

µ) ∞ÊÔ‡ Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÌÈ· Ú¿‚‰Ô˜ Ó· Â›Ó·È ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚË ·Ô
97cm Â›Ó·È 0,3085, Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÌÈ· Ú¿‚‰Ô˜ Ó· Â›Ó·È ÌÈÎÚfiÙÂ-
ÚË ·Ô 95 cm  Â›Ó·È ¿ÏÈ 0,3085 (ÏfiÁˆ Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ ÙË˜ Î·Ù·-
ÓÔÌ‹˜). ÕÚ·, Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÌÈ·˜ Ú¿‚‰Ô˘ Ó· ·Ó‹ÎÂÈ
ÛÙÔ ‰È¿ÛÙËÌ· (95, 96) Â›Ó·È 0,50- 0,3085= 0,1915.
°ÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÌÈ·˜ Ú¿‚‰Ô˘ Ó· ·Ó‹ÎÂÈ 

ÛÙÔ ‰È¿ÛÙËÌ· (96, 98)= Â›Ó·È  

¿Ú· Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙË˜ Ú¿‚‰Ô˘ Ó· ·Ó‹ÎÂÈ 
ÛÙÔ (95, 98) Â›Ó·È 0,1915 +0, 34= 0,5315. 

·)g(1)= ln1+1= 0+1= 1

Ê(1)= f(g(1))= f(1)=1 ¿Ú· g(1)= Ê(1)= 1
Ê’(x)= f’(g(x)). g’(x) ÔfiÙÂ Ê’(1)= f’(g(1)). g’(1) 
Ê’(1)= f’(1). g’(1) Ê’(1)= 1. g’(1) Ê’(1)= g’(1) ¿Ú·
Ê’(1)=g(1) ¿Ú· Ê’(1)= g’(1)= 2

(‚) ‰ËÏ·‰‹ g’(x)>0 ÁÈ· x>0 ¿Ú· Ë g Â›Ó·È ÁÓËÛ›ˆ˜ 

·‡ÍÔ˘Û· ÛÙÔ ‰È¿ÛÙËÌ· ÂÔÌ¤Óˆ˜ ‰ÂÓ ¤¯ÂÈ ·ÎÚfiÙ·Ù·.

(Á) 

(‰) (i) ÁÈ· ÙËÓ (Â1) ¤¯Ô˘ÌÂ :Ê(1)=1 Î·È Ê’(1)= 2 ¿Ú·
∞Ó (Â1): y= Ïx+‚ ÙfiÙÂ Ï=Ê’(1)= 2 ÔfiÙÂ (Â1): y= 2x+‚ fiÌˆ˜
ÙÔ ∞(1, Ê(1)) ·Ó‹ÎÂÈ ÛÙËÓ (Â1) ¿Ú·: Ê(1)=2 +‚ 1= 2+‚ 
‚= -1.∂ÔÌ¤Óˆ˜ : (Â1):y=2x- 1 ÁÈ· ÙËÓ Â2 ¤¯Ô˘ÌÂ: f(1)= f’(1)=1.
∞Ó Â2: y= Ïx+‚ ÙfiÙÂ Ï= f’(1)=1 ÔfiÙÂ (Â2): y= x+‚ fiÌˆ˜ ÙÔ
µ(1, f(1)) ·Ó‹ÎÂÈ ÛÙËÓ (Â2 ) ¿Ú·: f(1)= 1+‚ 1=1+‚ ‚=0. ∂-
ÔÌ¤Óˆ˜  (Â2 ) : y= x
(ii)ŒÛÙˆ ̂  Ë ÁˆÓ›· Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙ÂÈ Ë (Â2) ÌÂ ÙÔÓ xx’ ÙfiÙÂ 
Ï=ÂÊˆ 1=ÂÊˆ

(·) 
(‚) ∏ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞(1, f(1)) Â›Ó·È ·Ú¿ÏÏËÏË ÛÙËÓ
Â˘ıÂ›· y= 2007 ¿Ú· : f’(1)= 0 ‰ËÏ·‰‹ 

. ∂ÔÌ¤-
Óˆ˜ ÙÔ ‰Â›ÁÌ· ‰ÂÓ Â›Ó·È ÔÌÔÈÔÁÂÓ¤˜
(Á) 

¿Ú· ÁÈ· x=1 Ë f ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙ÂÈ ÂÏ¿¯ÈÛÙÔ ›ÛÔ ÌÂ

(‰)(i) ∏ ÂÏ¿¯ÈÛÙË ÙÈÌ‹ ÙË˜ f Â›Ó·È ›ÛË ÌÂ 1 ¿Ú·: f(1)= 1 ·Ô (2) 

(ii)£¤ÏÔ˘ÌÂ 

¿Ú· ÙÔ ÂÏ¿¯ÈÛÙÔ ÔÛfi Â›Ó·È c= 18. 
∆∞ £∂ª∞∆∞ ∂¶πª∂§∏£∏∫∞¡ ∆∞ ºƒ√¡∆π™∆∏ƒπ∞ 

°.Ã∞™π∞∫∏™
ÛÙÔÓ ¶∂πƒ∞π∞ 

CV≤ 0,1⇔ S
x+c

 ≤ 0,1⇔ 3
12+c

 ≤ 0,1 ⇔3≤ 1,2+ 0,1c ⇔ 1,8 ≤ 0,1c⇔ c≥18

s= 3 Î·È x= 12

4s- 2x+ 13 =1 ⇔4s- 2x= - 12 ⇔απo (1) 4s- 8s= -12⇔ -4s= -12⇔ 

⇔

f(1)= 4s- 2x+ 13 (2)

f'(x)≥0⇔ 8s⋅x- 2x ≥0 ⇔4s⋅x- x ≥0⇔ x ≥ x
4s

 ⇔ απo (1) x≥ 4s
4s

 ⇔ x≥ 1

8s- 2x= 0 ⇔ 4s- x= 0⇔ 4s=x  (1) ⇔ s
x

 = 1
4

 ⇔CV= 0,25= 25%

f(x)= (4sx2- 2x⋅x +13)'= 8⋅s⋅x- 2⋅x

ω = π
4

⇔⇔

⇔⇔

⇔⇔

limh→0
ln(h+1)- (h+1)- g(1)

h
 =lim h→0

g(h+1)- g(1)

h
 = g'(1)= 2

(0, +∞)

g'(x)=1
x

 + 1

⇔⇔
⇔

g'(x)= 1
x

 + 1 ¿Ú· g'(1)= 1
1

 +1 =2

0,68

2
 = 0,34

(x ,x+s)

x = 96 cmx + 2 ⋅ 2= 100 cm

x + 2s= 100 cmx + 2s5%
2

 = 2,5%

(x- 2s, x+ 2s)

(x- 3s, x+ 3s)

(x- 2s, x+ 2s)

(x-s, x+s)

0,6= P(B') ≥P(A∩B')=P(A-B)=P(A)P(A∩B)> 0,6- 0,4= 0,2

0<P(A∩B)≤ 0,4 ⇒0> - P(A∩B)≥ - 0,4

P(A- B)= P(A)- P(A∩B)= P(A∩B')≤P(B')= 0,6

0 < P (A∩B) ≤ 0,4 ⇔ 0>- P (A∩B) - 0,4

Ú= - 2P (A∩B)
2⋅1

= - P (A∩B)

¢ =0 ⇔ [P(A ∩ B)]2= P(A) ⋅P(B)

¢ ≤0

 P(A∩B) ≤ P(A)
P(A ∩B) ≤ P(B)}⇒[P(A∩B)]2≤ P(A)⋅ P(B)

A∩B ⊆ A Î·È A∩B ⊆ B=4[[P(A∩B) ]2- P(A)⋅P(B)]

¢=[-2P(A ∩B) ]2 -4⋅1⋅ P(A)⋅P(B)= 4[P(A∩B) ]2- 4P(A)⋅P(B)=

P(A∩B)

0 ≤ P(A∪B) ≤ 1

P(A∪B)= P(A) + P(B)> 0,6+ 0,4= 1

x≠0 k' s≠0

x

 f(x)= 4⋅s⋅x2- 2x⋅x +13

limh→0
ln(h+1)+(h+1)- g(1)

h

(0, +∞)

0,2< P(A-B)≤ 0,6

0> ρ ≥ -0,4

P(A∩B)
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M·ıËÌ·ÙÈÎ¿ °ÂÓÈÎ‹˜ ¶·È‰Â›·˜

∞¶∞¡∆∏™H ™∆√ 2Ô £∂ª∞ 

∞¶∞¡∆∏™H ™∆√ 1Ô £∂ª∞ 

∞¶∞¡∆∏™H ™∆√ 3Ô £∂ª∞ 

∞¶∞¡∆∏™H ™∆√ 4Ô £∂ª∞ 


